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Kapitola 2. Rady

Karta 2.0." ( karta - fady )

> nékteré konvergentni rady:
+o00 1 +o00 1 +o0 1 +o00 1 +00
Zi) Zia Zia I ZOZO)
n=1 n2 n=1 2" n=1 nl n=1 n n=1
> nékteré divergentni rady:
“+ o0 1 “+ oo 1 “+o0 1 “+oo 1 “+ o0 “+o0
Tm 7 Zia 277 Z ) Z]-:+001 Z(_l)n7
n=2 In n n=1 n n=1 n n=2 n ].I].n n=1 n=1
> geometricka rada:
1
oo . T1_4 P ol < 1, n n pro ¢ =1,
an_ =1l4+q+q¢ +qg +... = 400 pro g > 1, Zq_: 1—g"
n=1 - k=1 1 pro g # 1.
diverguje pro ¢ <-1,
> a dalsi...
Jio 1 konverguje pro o > 1,
am1 P | divergujepro a < 1.
Definice 2.1. ( &iselna fada )
Méjme posloupnost reélnych Cisel (a,,).
+00
Nekonecna rada je symbol Z Qn , kterym oznaCujeme vyrazz. @i + Qo +Qasz + ...
n=1
Posloupnost ¢astecnych soucti fady je posloupnost (s,,), kde s; = ay
S = a1+ Qs
S3 = ai;+as—+as
Sp = a1+a2—|—a3+ +an
Cisla a, jsou €leny rady, Cisla s,, jsou ¢astecné soucty rady.
( nemuze-li dojit k zdméné, pripoustime zdpis Z G )
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Definice 2.2. (

( konvergentni a divergentni fada )

Radu Zan nazveme konvergentni, je-li konvergentni jeji posloupnost ¢astecnych soultd (s,)

—+oo
( piseme: > a,= lim s, =S, kde S nazgvdme soucet fady )
1 n—-+oo
n=

Radu ) a, nazveme divergentni, je-li divergentni jeji posloupnost &astetnych souctd (s,)

+00 too
( piseme: > a, diverguje,  pFipadné > a, = +oo )

n=1

Véta 2.3. ( operace s fadami )

Jelli Y an=a, Y b,=b abeR", aB€ER, potom

Z(aan+ﬂbn) =ay a, + ) b, =aa+ b,

pokud vyraz aa 4+ B b neni neurCitym vyrazem.

Véta 2.4. ( nutna podminka konvergence )

Je-li fada Zan konvergentni, potom ngrfoo a, = 0.

Véta 2.5. ( srovnavaci kritérium )

Mé&me dvé fady > a,, » b, takové, ze VneN: 0<a, <b,.

Potom

i) kdyZ konverguje > b,, konverguje také > an,

i) kdyZ diverguje _ an, diverguje také > b,.

Radé > b, Fikdme majoranta fady » a,, Fad® ) a, Fikdme minoranta fady »_ b,.

Véta 2.6. ( limitni srovnavaci kritérium )

Mé&me dvé fady > a,, » b, takové, 72e Yn€N: a, >0 a b, >0.

. a
Pokud existuje vlastni limita lim - >0, potom

n—-+oco -

> a, konvergue <~ > b

n konverguje,

> a, diverguje < >_b, diverguje.
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Véta 2.7. ( limitni d’Alembertovo kritérium )

o . 4.8 T c a
Méjme fadu Zan s kladnymi ¢leny a necht existuje limita  lim il

n—+oco a,n

Potom

. an
i) jeli lim

<1, rada Zan konverguje,

n

an . . .
i) jeli lim a+1>1’ fada ) a, diverguje.

n

Véta 2.8. ( limitni Cauchyovo kritérium )

Méjme fadu Z a, s nezapornymi ¢leny a necht existuje limita
n—+00
Potom

i) jeli lim{/a, <1, F¥ada > a, konverguje,

i) jeli lim<{/a, >1, ¥Yada > a, diverguje.

lim a,.

2.100. NAHLEDY ...




